Ubungen zur Analysis 3 Blatt 06
W. Winter, S. Gemsa WS 2018/19

Abgabe Dienstag, 20. November 2018, bis 8.15 Uhr in die jeweiligen Késten

Aufgabe 1 (6 Punkte)

Zeigen Sie: Eine Reihe Y77 | gi, integrierbarer Funktionen g auf R™ mit > 27, [ |gx|dz <
oo konvergiert fast iiberall gegen eine integrierbare Funktion, und es gilt:

/(igk>dx:§/gkdm.

Aufgabe 2 (4 Punkte)

Es sei A] D Ag... eine Folge von messbaren Mengen im R”. Zeigen Sie, dass dann der
Durchschnitt D := (1,2, Ay messbar ist, und dass

v(D) = klggo v(Ag).

Aufgabe 3 (4 Punkte)
Es seien fr: A — R, k € N, integrierbare Funktionen auf einer messbaren Menge A C

R™. Die Folge (fx)xr konvergiere auf A gleichmissig gegen die Funktion f. Zeigen Sie,
dass f iiber A integrierbar ist, und dass

/fdac— lim/fkdx.
A k—oo J A

Aufgabe 4 (4 Punkte)

Es sei A C R™ messbar und f: A — R eine stetige, beschrinkte Funktion. Zeigen Sie,
dass f integrierbar ist.



