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Aufgabe 1. a) Sei f: R? — R erklart durch

Flay) :{ 2 (2,y) £ (0,0)

0 sonst

Zeigen Sie: f ist stetig.
b) Sei f:R? — R erklart durch

N xQxny ($,y) # (07 O)
flay) = { 0 " sonst

Wo ist f stetig?

Aufgabe 2. Man untersuche, ob die folgenden Mengen X im R? offen (abgeschlossen)
sind

(a) {(z,y) eR?* : 2 € R\ {0},y =sin 3} U{(0,0)}
(b) {(z,y) eR* = 2* <y|}.

Aufgabe 3. Es sei (X, d) ein metrischer Raum und f,¢g: X — R stetig. Zeige:

(a) {zx € X : f(x) =g(x)} ist abgeschlossen.

(b) {z € X : f(x) # g(x)} ist offen.

Aufgabe 4. Es seien X,Y metrische Raume, K C X eine kompakte Teilmenge und
yeY. Sei W C X xY offen mit K x {y} C W.

Zeige: Es gibt offene Mengen U C X und V C Y mit K x {y} CU xV C W.



